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1 - (wspélczynnik 1)

Kod jest liczba trzycyfrowa, w ktérej suma cyfr jest
réwna 15, a cyfra jednosci jest trzykrotnie wieksza od
cyfry setek. Podaj dwa takie kody trzycyfrowe.

2 - (wspdlczynnik 2)

Na rysunku ponizej pokazana jest siatka przestrzenna
przedstawiajaca prostopadto$cian o wymiarach: 20 cm, 12
cm, 10 cm, ktéry powstal z potaczenia dwéch mniejszych
prostopadltoécianéw. Mrowka znajduje sie w wezle A i
chce odwiedzi¢ wszystkie 11 z pozostalych wezléw, a na-
stepnie powrdci¢ do wezta A. Caly ten spacer chce odbyé
po mozliwie najkrétszej drodze. Podaj w centyme-
trach dtugosé drogi, po ktérej odbedzie ten spacer.
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3 - (wspdlczynnik 3)

Myszki A, B, C, D i E biorag udzial w rewii i w
przerwie wystepéw poréwnuja wielkosci swoich kokardek.
Kokardka myszki A jest wieksza niz kokardka myszki B.
Kokardka myszki B jest mniejsza od kokardek myszek C i
D. Myszka E ma kokardke wieksza niz myszka D i mniej-
sza niz myszka C. Zauwazyly tez, ze kokardka myszki C
nie jest najwieksza. Ustawi¢ te 5 myszek od lewej
do prawej wedlug wielkosSci ich kokardek i tak, by
pierwsza z lewej miala kokardke najmniejsza.

4 - (wspolczynnik 4)

Marek zauwazyl, ze liczby 279 i 280 sa kolejnymi
liczbami naturalnymi o takiej wlasnosci, ze mniejsza ma

sume cyfr podzielng przez 6, a wicksza ma sume cyfr
podzielng przez 5. Znajdz mniejsze, réwniez kolejne
liczby naturalne o tej samej wlasnosci.

5 - (wspdlczynnik 5)

Na niektorych polach planszy 6 x 6 ustawiono po
jednym pionku, a pozostale pola tej planszy sa puste.
Agnieszka pozliczyla pionki ustawione na polach ko-
lejnych linii poziomych planszy i otrzymala 6 réznych
liczb catkowitych. Bartek zlicza pionki ustawione na
polach kolejnych linii pionowych planszy i stwierdza ze
zdumieniem, ze zadna z otrzymanych przez niego liczb
nie wystepuje wérod liczb otrzymanych przez Agnieszke.
Podaj, w kolejnosci rosnacej, szes¢ liczb otrzyma-
nych przez Agnieszke.

6 - (wspdlczynnik 6)

Osiem kélek rozmieszczono na czterech réznych liniach
prostych tak, ze na kazdej z nich znalazly sie trzy koétka.
W koétka te nalezy wpisaé liczby 1, 2, 3,4, 5,6, 718 w
taki sposéb, aby suma trzech liczb wpisanych w koétka
lezace na tej samej linii prostej byla zawsze taka sama,
a suma liczb wpisanych w cztery kotka tworzace we-
wnetrzny kwadrat byta dwukrotnie wieksza od sumy liczb
wpisanych w cztery koétka tworzace zewnetrzny kwadrat.
Podaé, w kolejnosci rosngcej, liczby wpisane w
koétka tworzace wewnetrzny kwadrat.



7 - (wspotczynnik 7)

W trakcie meczu pitki recznej pomiedzy druzynami
A i B, ktory zakonczyl sie¢ wynikiem 23:19 (na korzy$é
druzyny A) mial miejsce taki moment, w ktérym druzyna
A miata tyle zdobytych bramek, ile bramek zdobyla
druzyna B w pozostalej, do konca, czeéci meczu. Podac,
ile w tym momencie mialy zdobytych bramek
lacznie obie druzyny.

8 - (wspdlczynnik 8)

Podzieli¢ figure, pokazana na rysunku ponizej, na trzy
jednakowe czesci dajace sie nalozy¢ jedna na druga przez
przesuwanie i obracanie, ale bez odwracania na druga
strone. Linie podzialu zaznaczy¢ starannie pogrubionymi
kreskami w karcie odpowiedzi.

9 - (wspdlczynnik 9)

Liczby 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, 18 i 20 rozdzielamy
na dwie grupy L (licznik) i M (mianownik) po 5 liczb
w kazdej grupie tak, aby wynik dzielenia iloczynu liczb
wystepujacych w grupie L przez iloczyn liczb wystepu-
jacych w grupie M byl liczba catkowita najmniejsza z
mozliwych. Podaj, w kolejnosci rosngcej, 5 liczb
ktore umiescites /-a$/ w grupie L.

10 - (wspdlczynnik 10)

Krol szachowy odbywa spacer po polach planszy
(pokazanej na rys. ponizej) wedlug regul gry w szachy.
Wystartowatl ze $érodka pewnego pola i powrdcil na
to samo pole, a na kazdym innym polu byl dokladnie
jeden raz. Porusza si¢ zawsze ze Srodka pola do $rodka
nastepnego pola po odcinkach taczacych te $rodki. Jego
droga jest tamang sktadajaca sie tylko z dwoch rodzajéw
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odcinkéw, krétszych i dtuzszych, taczacych srodki dwéch
pol majacych albo wspdélny bok, albo tylko wspdlny
wierzchotek. Na rysunku pokazany jest fragment mozli-
wej tamanej zlozony z czterech odcinkéw. Ile dtuzszych
odcinkéw znajdzie sie w najdluzszej drodze kréla?

11 - (wspdlczynnik 11)

Jasio, ze zbioru 13 liczb naturalnych 1, 2, 3, ... , 13
usunal jedng liczbe, a pozostale ustawil w 6 par. Obliczyt
sume liczb w kazdej parze i ze zdziwieniem zauwazyl, ze
otrzymal 6 kolejnych liczb naturalnych. Z kolei Joasia
skreslita réwniez jedna, inng liczbe naturalng spoérod
liczb 1, 2, 3, ... , 13 i, postepujac dalej podobnie jak
Jasio, otrzymata 6 kolejnych liczb naturalnych, ktérych
suma byla jednak wieksza od sumy szeéciu kolejnych liczb
naturalnych Jasia. W rozwigzaniu Joasi, w jednej parze
znalazty sie liczby 6 i 9. W karcie odpowiedzi podaj
wszystkie pary utworzone przez Joasie lacznie z
para (6,9) w takiej kolejnosci, aby sumy liczb w
kolejnych parach tworzyly cigg rosnacy. Uwaga:
w kazdej parze na pierwszym miejscu wypisaé liczbe
mniejsza.

12 - (wspélczynnik 12)

Z przedzialu domknietego [0,2] wybieramy pieé¢ liczb
X1, X2, X3, X4, X5 1 obliczamy iloczyn
W = (x1 - x2)(x2 - x3)(x3 - x4)(x4 - X5)(X5 - X1)
Jaki najwiekszy wynik mozemy otrzymaé? W
karcie odpowiedzi poda¢ maksymalng wartos¢ W oraz
liczby x1, X2, X3, X4, X5, dla ktoérych ta maksymalna
wartos¢ jest osiagnieta.

13 - (wspdlczynnik 13)

Liczbe 6 mozemy przedstawi¢ w postaci sumy trzech
réznych skladnikéw 1, 2 1 3 (6=1+42+3), ktére maja taka
wlasno$é, ze suma dowolnych dwoch jest podzielna bez
reszty przez ich réznice. Np. 3 + 1 = 4 dzieli si¢ przez
3 - 1 = 2. Przedstawic¢ liczbe 45 w postaci sumy
x1+ x9 + x3 + x4 + X5 pieciu réznych sktadnikéw
naturalnych tak, aby suma x; + x; dowolnych
dwéch z tych sktadnikéw, i #j, dzielila sie bez
reszty przez réznice x; - X;.



14 - (wspdlczynnik 14)

W kétka diagramu nalezy wpisaé¢ liczby naturalne od 1
do 9 tak, aby suma trzech liczb wpisanych w koétka lezace
na tej samej linii prostej byla zawsze taka sama. Podaé
dwa rozwigzania, w ktorych sumy trzech liczb wpisanych
w kélka lezace na gérnej, poziomej linii prostej sa roézne.

15 - (wspdlczynnik 15)

W tréjkacie ostrokatnym ABC dany jest promien kota
opisanego R = 12 cm i promien kota wpisanego r = 8 cm.
W tréjkacie tym rysujemy trzy kota o takim samym
promieniu p, z ktorych kazde jest styczne do ramion
innego kata tego trojkata i ktére nie majg wspodlnego
punktu wewnetrznego. Jaka najwiekszg wartosé moze
mieé p?

Zadanie to uniewazniono, ze wzgledu na zle dane. (Iloraz
R/r nie moze byé mniejszy niz 2). Rozwigzac to zadanie
przy R = 14 ecm, r = 6 cm.

16 - (wspolczynnik 16)

W liczbie pigciocyfrowej jedna z cyfr jest zerem. Jezeli
usuniemy te cyfre i nie zmieniajac porzadku pozostatych
cyfr utworzymy liczbe czterocyfrowa, to iloczyn tej
liczby przez 9 daje w wyniku wyjéciowa liczbe. Podaé
wszystkie liczby pieciocyfrowe o takiej wlasnoSsci.

17 - (wspotczynnik 17)

Funkcja f(x) = ax? + bx + ¢ spelnia warunki:
FCD)] < 1, J50)] < 1 Jf(1)] < 1
Jaka najwiekszg warto$¢ funkcja ta moze osiagnaé
na przedziale <0,1>7

18 - (wspdlczynnik 18)

Wieloscian wypukty W spelnia dwa nastepujace warun-
ki:

e 1. Kazdy czworoécian zawarty w W ma objetos¢
< 1 dm3.

e 2. Dla kazdego punktu Q lezacego na zewnatrz W
mozna znalez¢é trzy punkty Pp, Ps, P53 nalezace do
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wieloScianu W takie, ze czworoécian P1PoP3(Q ma ob-
jetosé > 1 dm3,

a ponadto W jest wieloScianem o najmniejszej liczbie
wierzchotkow w zbiorze wszystkich wieloScianéw spelnia-
jacych powyzsze dwa warunki. Ile wierzcholtkéw ma
wielo$cian W i jaka ma objetosé¢?



