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1 - Podzial kwadratu (wspdlczynnik 1)

Papierowy kwadrat podzielono na cztery prostokaty.
Trzy z nich mialy wymiary (wyrazone w centymetrach):
4x6, 5x9 i 2x11. Jakie wymiary mial czwarty
prostokat?

2 - Pochdéd (wspélezynnik 2)

Zosia idzie w pochodzie i ma obok siebie po lewej rece
Matgosie. Dziewczynki wymieniaja swoje spostrzezenia:

e Przed nami sa cztery rzedy - méwi Malgosia.

Za nami maszeruje jeszcze siedem rzedow - méwi Zo-
sia.

Po mojej lewej stronie sg trzy kolumny - méwi Mal-
gosia.

Po mojej prawej stronie sa cztery kolumny - moéwi
Zosia.

Ile os6b bierze udzial w pochodzie, jesli wszystkie
rzedy i kolumny sa pelne?

3 - Przekladanka (wspélczynnik 3)

Dziewie¢ kartonikéw z liczbami utozono w trzy rzedy
(na rysunku rzedy sa ponumerowane). Nalezy wybraé
trzy kartoniki, po jednym z kazdego rzedu, i zamienié
miejscami tak, aby po tej operacji w kazdym rzedzie
byly nadal trzy kartoniki i aby sumy liczb we wszystkich
rzedach byly jednakowe. Podaj w kolejnosci rosnacej
liczby znajdujace sie na trzech przemieszczanych
kartonikach.
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4 - Soki z automatu (wspdlczynnik 4)

W automacie mozna kupié¢ soki w kartonikach. Kazdy
kartonik soku kosztuje 1 zt. Automat przyjmuje monety o
nominatach: 1 gr, 2 gr, 5 gr, 10 gr, 20 gr, 50 gr i 1 zt. Po
wrzuceniu monet i naci$nieciu przycisku automat wyrzuca
pojedynczy kartonik albo zwraca wszystkie monety, jesli
suma ich nominaléw jest za duza albo za mata. Ola ma
w portmonetce monety o nominatach mniejszych od 1 zi,
a ich suma przekracza 1 zl, jednak w tym automacie nie
moze kupi¢ soku. Ile najmniej, a ile najwiecej groszy
Ola moze mie¢ w portmonetce?

5 - Wiek uczniéw (wspdlczynnik 5)

Na poczatku ubiegltego roku szkolnego suma lat wszyst-
kich uczniéw w klasie Waldka byta réwna 304. Wszyscy
przeszli do nastepnej klasy i na poczatku biezacego roku
szkolnego suma lat tych samych uczniéw byla rowna 336.
Waldek jest najmlodszy w klasie, a najstarszy - Romek
- jest od niego o rok starszy. Wiek uczniéw wyrazamy
catkowita liczba lat. Ile lat na poczatku biezacego
roku szkolnego mial Waldek oraz ilu uczniéw w
klasie bylo w jego wieku?

6 - Orly z reszek (wspdlczynnik 6)

Osiem monet utozono tak, ze jedna znalazla sie w
srodku siedmiokata, a pozostale w jego wierzcholkach
(patrz rysunek). Wszystkie monety maja odkryte reszki,
a po wykonaniu zadania monety powinny pozosta¢ na
swoich miejscach, lecz z odkrytymi ortami. W tym celu
wykonujemy kolejne operacje odwracania. W jednej
operacji odwracamy zawsze trzy monety polozone w
trzech kolejnych wierzchotkach siedmiokata (np. 7, 8
i 2) albo trzy monety, z ktérych dwie polozone sa w
sasiednich wierzchotkach, a trzecia w $rodku siedmio-
kata (np. 1, 2 i 3). Operacje te mozna wykonywaé
wielokrotnie, przy czym pewne monety moga byé od-
wracane kilka razy. Jaka najmniejsza liczba operacji



odwracania pozwala wykonaé¢ postawione zadanie?

7 - Bracia i ich owce (wspdlczynnik 7)

W gérskiej wiosce mieszka kilku braci, ktérzy zajmuja
sie hodowla owiec. Razem maja 2004 owce, a liczby
owiec w ich stadach tworza ciag kolejnych liczb natu-
ralnych. Najmlodszy z braci ma najwiecej owiec i ich
liczba jest parzysta. Ile owiec ma najmtodszy z braci?

8 - Wybory do samorzadu (wspdlczynnik 8)

Sposrod trojga ucznidow, ktérych imiona umieszczono
na kartach wyborczych, ma by¢ wybrana dwuosobowa
reprezentacja do samorzadu szkoty. Glos jest wazny, jesli
na karcie wyborczej pozostaly nieskreslone dokladnie
dwa imiona. W wyborach oddano 37 gloséw i wszystkie
byly wazne. Ania otrzymala o 10 gloséw wiecej niz
Bernard i o 12 gloséw wiecej niz Celina. Na ilu kartach
wyborczych bylo skre§lone imie Ani?

9 - W bibliotece (wspdtczynnik 9)

Na pélce ustawiono w rzedzie 9 ksiazek. Najdrozsza
znalazta si¢ na miejscu srodkowym. Jej cena wyrazata
sie catkowita liczba ztotych. Wszystkie ksiazki ustawiono
tak, ze ceny kazdych dwdch ksiazek stojacych obok siebie
réznity sie o 1 zt. Laczna wartos$é tych dziewieciu ksigzek
wynosita 108 zt. Ile kosztowala najtansza ksigzka z
tej potki?

10 - Huczne urodziny (wspolczynnik 10)

Na przyjeciu urodzinowym emerytowanego kapitana
Zeglugi Wielkiej zebrala sie niemal cala rodzina i liczni
przyjaciele. Byly tam trzy cérki kapitana, siedmiu
wnukéw 1 pieciu siostrzencéw. Najmlodszy z wnukow
zauwazyl ze zdziwieniem, ze obecne lata cérek dziadka,
to 3 kolejne liczby naturalne; lata jego siostrzencéw to 5
kolejnych liczb naturalnych, a takze lata jego wnukéw to
7 kolejnych liczb naturalnych. Nadzwyczajne bylo to, ze
suma lat cérek byta réwna sumie lat siostrzencéw i rowna
sumie lat wnukéw, a obecny wiek dziadka stanowi dwie
trzecie sumy lat jego cérek. Ile lat mial w tym uro-
czystym dniu kapitan, a ile jego najmltodszy wnuk?
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11 - BlizZniaki (wspdlczynnik 11)

Kuba jest o 4 lata starszy od Marka i o 8 lat starszy od
Damiana. Tloczyn lat Marka i Pawta jest o 16 wickszy od
iloczynu lat Kuby i Damiana. W tej czwérce chlopcow sa
blizniaki. Podaj w kolejnosci alfabetycznej imiona
blizniakéw.

12 - Orzechowy przekladaniec (wspdlczynnik 12)

Na pieciu talerzykach ustawionych w kolo rozmiesz-
czono 25 orzechéw, po 5 na kazdym talerzyku (patrz
rysunek).
wykonujac operacje przekladania, tzn. wybierajac jakis
talerzyk, na ktérym znajduja sie co najmniej 2 orzechy,
i przektadajac po jednym orzechu na dwa sasiednie tale-
rzyki (np. w sytuacji z rysunku mogliby$my z talerzyka
o numerze 2 przetozyé¢ po jednym orzechu na talerzyki o
numerach 11 3). Zadanie bedzie wykonane, gdy, po pew-
nej liczbie operacji przekladania, na talerzyku nr 1 bedzie
jeden orzech, a na nastepnych talerzykach, posuwajac sie
zgodnie z ruchem wskazéwek zegara, bedzie kolejno 3,
5, 719 orzechéw.Jaka najmniejsza liczbe operacji
przekladania trzeba wykonaé, aby otrzymacé takie
rozmieszczenie orzechéw i ile operacji przektada-
nia wykonamy w tym przypadku z talerzyka nr 1,
a takze z talerzykéw nr 2, nr 3, nr 4 i nr 57
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13 - Podzial figury (wspdlczynnik 13)

Rozmieszczenie orzechéw mozna zmieniaé

Figure pokazang na rysunku nalezy podzieli¢ na dwie
identyczne czesci dajace sie na siebie natozyé bez odwra-
cania. Podzial zaznaczyé pogrubiong linig ciggla.

14 - Nieznany wielomianek (wspdlczynnik 14)

Wielomian W(x) dla kazdej liczby rzeczywistej x
spelnia warunek



x X W(x-1) = (x-2) x W(x) oraz W(3)=6.
Znajdz W (V/3).

15 - Mréwka na graniastostupie (wspdlczynnik 15)

Na stole ustawiono graniastostup prosty o wysokosci
h=16 cm, ktérego podstawg jest szeSciokat foremny
o boku a=12 cm. Mréwka znajduje sie na stole przy
wierzchotku A i zamierza najkrotsza droga po dostepnej
powierzchni graniastostupa dotrze¢ do punktu B (patrz
rysunek). Jaka jest, w centymetrach, dokladna
dlugosé tej drogi?

16 - Gra w zetony (wspdlczynnik 16)

Do trzech pudetek wlozono 309 zetonéw: do pudetka A
wlozono 101, do pudetka B - 103, a pozostate do pudetka
C. W grze bierze udzial dwoch graczy, ktérzy wykonuja
ruchy na przemian. Kazdy moze wybra¢ niepuste pudetko
i jedli zawiera ono n zetondéw, to moze wyjaé¢ z niego nie
wiecej niz y/n zetonéw, ale musi jednak wzia¢ co najmniej
1 Zzeton. Wyjete zetony nie biora udzialu w dalszej grze.
Wygrywa ten gracz, ktéry jako pierwszy oprédzni jedno
z pudetek. Czy gracz wykonujacy pierwszy ruch
ma strategie wygrywajaca? W karcie odpowiedzi
wpisz "TAK” lub "NIE”. W przypadku odpowie-
dzi "TAK” podaj liczbe ruchéw, ktérymi gracz
moze rozpoczal zwycieska gre. Jesli tych ruchéw
jest wiecej niz jeden, podaj dwa z nich.

17 - Tajemnicza liczba (wspdlczynnik 17)

Liczba n ma te wtasno$é, ze wéréd dowolnie wybranych
n liczb naturalnych znajda sie dwie, ktérych suma lub
roznica jest podzielna przez 111. Jaka jest najmniejsza
liczba n o tej wlasnosci?

18 - Suma reszt (wspdlczynnik 18)

Liczba nieparzysta p jest liczba pierwsza. Dla kazdej
liczby k ze zbioru 1, 2, ... , p-1 wyznaczamy reszte 1
z dzielenia liczby kP przez p?. Ile wynosi suma tak
otrzymanych reszt?



